1. 7sin^2x=4sin2x-cos^2x
2. -sin5x+sins=2cos3x 
3. 2cosx sin3x=sin4x+1
4. sin^2x+sin^2 5x=1
5. cos^-1 x+ctg3x=ctg3x/2

1)  [image: 7 sin^2(x) = 4 sin(2 x)-cos^2(x)]

[image: http://www3.wolframalpha.com/Calculate/MSP/MSP101421g40ch1eb907hca00004bg8hafg9fg010ga?MSPStoreType=image/gif&s=8&w=433.&h=188.&cdf=Coordinates&cdf=Tooltips]
Перенесём правую часть уравнения в левую. синус двойного угла преобразуем в            2sin x*cos x и разделим на cos2x:
7tg²x – 8tg x + 1 = 0.
Произведём замену неизвестного: tg x = у.
Получаем квадратное уравнение:
 7у² - 8у + 1 = 0.
Квадратное уравнение, решаем относительно y: 
Ищем дискриминант:
D=(-8)^2-4*7*1=64-4*7=64-28=36;
Дискриминант больше 0, уравнение имеет 2 корня:
y1=(√36-(-8))/(2*7)=(6-(-8))/(2*7)=(6+8)/(2*7)=14/(2*7)=14/14=1;

y2=(-√36-(-8))/(2*7)=(-6-(-8))/(2*7)=(-6+8)/(2*7)=2/(2*7)=2/14 = 1/7 ≈ 0.142857..
Производим обратную замену: tg x = 1   [image: http://web-tutor.narod.ru/Pics/Forms/TrigTables/Image1022.gif]
tg x = 1/7  х2 = Arc tg(1/7) = x = arctg(a) +  πk, k ∈ Z  (целые числа).
х2 = 0,141897 + πk






[image: http://ru.static.z-dn.net/files/dcc/491cc90c14652c8252c7a28c76707b61.jpg]



[image: http://www4f.wolframalpha.com/Calculate/MSP/MSP8982286ca22iif851g10000566hf7c87e53e99h?MSPStoreType=image/gif&s=55&w=226.&h=18.]

равносильное уравнение [image: http://www4f.wolframalpha.com/Calculate/MSP/MSP66492286c4a3hb9aid110000464e2bi7cf01efh3?MSPStoreType=image/gif&s=55&w=188.&h=34.]

[image: Решаем уравнение для x:
cos(x)+sin(x)+2 cos(x) sin(x) = 1
Reduce trigonometric functions:
cos(x)+sin(x)+sin(2 x) = 1
Вычтем 1 от обеих сторон:
-1+cos(x)+sin(x)+sin(2 x) = 0
Упростим trigonometric functions:
2 sqrt(2) sin(pi/4-x/2) sin(x/2) (2+sqrt(2) sin(pi/4+x)) = 0
Разделим обе части уравнения на 2 sqrt(2):
sin(pi/4-x/2) sin(x/2) (2+sqrt(2) sin(pi/4+x)) = 0
Разобъём на три уравнения:
sin(pi/4-x/2) = 0 или sin(x/2) = 0 или 2+sqrt(2) sin(pi/4+x) = 0
Получим inverse sine of both sides:
pi/4-x/2 = pi n_1  для  n_1  из множества Z
   или  sin(x/2) = 0 или 2+sqrt(2) sin(pi/4+x) = 0
Reзапишем the left hand side by combining fractions. pi/4-x/2  =  1/4 (pi-2 x):
1/4 (pi-2 x) = pi n_1  для  n_1  из множества Z
   или  sin(x/2) = 0 или 2+sqrt(2) sin(pi/4+x) = 0
Умножаем обе части уравнения на 4:
pi-2 x = 4 pi n_1  для  n_1  из множества Z
   или  sin(x/2) = 0 или 2+sqrt(2) sin(pi/4+x) = 0
Вычтем pi от обеих сторон:
-2 x = 4 pi n_1-pi  для  n_1  из множества Z
   или  sin(x/2) = 0 или 2+sqrt(2) sin(pi/4+x) = 0
Разделим обе части уравнения на -2:
x = pi/2-2 pi n_1  для  n_1  из множества Z
   или  sin(x/2) = 0 или 2+sqrt(2) sin(pi/4+x) = 0
Получим inverse sine of both sides:
x = pi/2-2 pi n_1  для  n_1  из множества Z
   или  x/2 = pi n_2  для  n_2  из множества Z
   или  2+sqrt(2) sin(pi/4+x) = 0
Умножаем обе части уравнения на 2:
x = pi/2-2 pi n_1  для  n_1  из множества Z
   или  x = 2 pi n_2  для  n_2  из множества Z
   или  2+sqrt(2) sin(pi/4+x) = 0
Вычтем 2 от обеих сторон:
x = pi/2-2 pi n_1  для  n_1  из множества Z
   или  x = 2 pi n_2  для  n_2  из множества Z
   или  sqrt(2) sin(pi/4+x) = -2
Разделим обе части уравнения на sqrt(2):
x = pi/2-2 pi n_1  для  n_1  из множества Z
   или  x = 2 pi n_2  для  n_2  из множества Z
   или  sin(pi/4+x) = -sqrt(2)
Получим inverse sine of both sides:
x = pi/2-2 pi n_1  для  n_1  из множества Z
   или  x = 2 pi n_2  для  n_2  из множества Z
   или  pi/4+x = pi+sin^(-1)(sqrt(2))+2 pi n_3  для  n_3  из множества Z или pi/4+x = 2 pi n_4-sin^(-1)(sqrt(2))  для  n_4  из множества Z
Reзапишем the left hand side by combining fractions. pi/4+x  =  1/4 (pi+4 x):
x = pi/2-2 pi n_1  для  n_1  из множества Z
   или  x = 2 pi n_2  для  n_2  из множества Z
   или  1/4 (pi+4 x) = pi+sin^(-1)(sqrt(2))+2 pi n_3  для  n_3  из множества Z
   или  pi/4+x = 2 pi n_4-sin^(-1)(sqrt(2))  для  n_4  из множества Z
Умножаем обе части уравнения на 4:
x = pi/2-2 pi n_1  для  n_1  из множества Z
   или  x = 2 pi n_2  для  n_2  из множества Z
   или  pi+4 x = 4 pi+4 sin^(-1)(sqrt(2))+8 pi n_3  для  n_3  из множества Z
   или  pi/4+x = 2 pi n_4-sin^(-1)(sqrt(2))  для  n_4  из множества Z
Вычтем pi от обеих сторон:
x = pi/2-2 pi n_1  для  n_1  из множества Z
   или  x = 2 pi n_2  для  n_2  из множества Z
   или  4 x = 3 pi+4 sin^(-1)(sqrt(2))+8 pi n_3  для  n_3  из множества Z
   или  pi/4+x = 2 pi n_4-sin^(-1)(sqrt(2))  для  n_4  из множества Z
Разделим обе части уравнения на 4:
x = pi/2-2 pi n_1  для  n_1  из множества Z
   или  x = 2 pi n_2  для  n_2  из множества Z
   или  x = (3 pi)/4+sin^(-1)(sqrt(2))+2 pi n_3  для  n_3  из множества Z
   или  pi/4+x = 2 pi n_4-sin^(-1)(sqrt(2))  для  n_4  из множества Z
Reзапишем the left hand side by combining fractions. pi/4+x  =  1/4 (pi+4 x):
x = pi/2-2 pi n_1  для  n_1  из множества Z
   или  x = 2 pi n_2  для  n_2  из множества Z
   или  x = (3 pi)/4+sin^(-1)(sqrt(2))+2 pi n_3  для  n_3  из множества Z
   или  1/4 (pi+4 x) = 2 pi n_4-sin^(-1)(sqrt(2))  для  n_4  из множества Z
Умножаем обе части уравнения на 4:
x = pi/2-2 pi n_1  для  n_1  из множества Z
   или  x = 2 pi n_2  для  n_2  из множества Z
   или  x = (3 pi)/4+sin^(-1)(sqrt(2))+2 pi n_3  для  n_3  из множества Z
   или  pi+4 x = 8 pi n_4-4 sin^(-1)(sqrt(2))  для  n_4  из множества Z
Вычтем pi от обеих сторон:
x = pi/2-2 pi n_1  для  n_1  из множества Z
   или  x = 2 pi n_2  для  n_2  из множества Z
   или  x = (3 pi)/4+sin^(-1)(sqrt(2))+2 pi n_3  для  n_3  из множества Z
   или  4 x = 8 pi n_4+(-pi-4 sin^(-1)(sqrt(2)))  для  n_4  из множества Z
Разделим обе части уравнения на 4:
Ответ: |  
 | x = pi/2-2 pi n_1  для  n_1  из множества Z
   или  x = 2 pi n_2  для  n_2  из множества Z
   или  x = (3 pi)/4+sin^(-1)(sqrt(2))+2 pi n_3  для  n_3  из множества Z
   или  x = -pi/4-sin^(-1)(sqrt(2))+2 pi n_4  для  n_4  из множества Z]

[image: http://www4f.wolframalpha.com/Calculate/MSP/MSP14422286c98h5ccdg79500000d47g94c3g401035?MSPStoreType=image/gif&s=55&w=460.&h=188.&cdf=Coordinates&cdf=Tooltips]

[image: http://www4f.wolframalpha.com/Calculate/MSP/MSP14222286c98h5ccdg79500002eha1ea96ihde15i?MSPStoreType=image/gif&s=55&w=580.&h=22.]
[image: http://www4f.wolframalpha.com/Calculate/MSP/MSP14312286c98h5ccdg795000020d2a949dh162ag6?MSPStoreType=image/gif&s=55&w=580.&h=35.]

2sinxcosx+sinx+cosx=1
обоз.  t =sinx+cosx  ⇒t² =1+2sinxcosx ⇒ 2sinxcosx =t² -1;
получаем
t² -1 +t =1;
t² +t -2 =0 ⇒ t₁ =-2  ;  t₂ = 1; 
a) sinx+cosx =-2  не имеет решения
b) sinx+cosx  =1 ⇔  cos(x-π/4) =1/√2 ⇒ x₁- π/4 =π/4+2π*k ₁⇒x₁ =π/2+2π*k
x₂  - π/4 = -π/4+2π*k ⇒x₂=2π*k.

или  x=π/4 (+/-)π/4 +π/4 +2π*k
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